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EJERCICIOS
 
1.- Calcula, aplicando la definición, los siguientes logaritmos:

a) 327327log3 ⇔=⇔= y yy

Por tanto, 327log3 =  
 

b) 64
2
1

64log
2

1 ⇔=






⇔= y
y

Por tanto, 664log
2

1 −=
 

 

c) 21282128log2 ⇔=⇔= y y

Por tanto, 7128log2 =  
 

d) 32)2(32log
2

⇔=⇔= y y

Por tanto, 1032log
2

=
 

 

e) 9
3
1

9log 33

3

1 ⇔=






⇔= y
y

Por tanto, 
3
2

9log 3

3

1 −=
 

 

f) =⇔=
22

0)22(25,0log yy

432
2

3 ⇔−=⇔−=⇔ yy
y

Por tanto, 
3
4

25,0log
22

−=
 

 

g) =






⇔=
2

1
82

1

2

1

82

1
log

y

y

2
5

22 2

5

⇔−=−⇔=⇔
−− yy

Por tanto, 
2
5

82

1
log

2

1 =
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EJERCICIOS LOGARITMOS . SOLUCIONES

Calcula, aplicando la definición, los siguientes logaritmos: 

333 =⇔= y   

6622 6 −=⇔=−⇔=− yyy  

722 7 =⇔= yy  

105
2

2222 5252

1

=⇔=⇔=⇔=









⇔ y

yyy

 

3
2

3
2

3333 3

2
3 2 −=⇔=−⇔=⇔=⇔ −− yyyy






⇔=










⇔=










⋅⇔ 2

3

2

3

2

1

2
4
1

2
100
25

2225,0

yy

3
4−=  

=⇔
⋅

=⇔=⇔ −−−

2

5

2
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2

1
2
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1
2
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1
2

8
yyy

2
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


 −22
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2
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h) 16
2
1

16log 33

2

1 =






⇔= y
y

Por tanto, 
3
4

16log 3

2

1 −=
 

 

i) ln 5 25 2 ⇔=⇔= eeeye yy

Por tanto, 
5

2
ln 5 2 =e

 
 

j)  ln
22

=⇔=⇔= e
e

e
ey

e

e yy

Por tanto, 
2
3

ln
2

=
e

e

 
 

k) 0001,0100001,0log =⇔= y y

Por tanto, 40001,0log −=  
 

l) existe no 0log = existe   (log xa

 

m) )10(10)10log( 6 −=⇔=− y y

Por tanto, 6)10log( 6 =−  
 

n) existe no )10log( 6 =− (log xa

 

o) 55555log5 ⇔=⇔= y y

Por tanto, 
2
3

55log5 =
 

 

p) 1010010log 2=⇔=′ −y y

Por tanto, 1010log −=′  
 

q) 2166216log 55 1
6 =⇔=− y y

Por tanto, 
5

3
216log 5 1

6 −=−  
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3
4

2222 3

4
3 4 −=⇔=−⇔=⇔=⇔ −− yyyy

5

25

2

=⇔= ye  

2

32

3

2

1

2

=⇔=⇔= yee

e

e y  

410100001 4 −=⇔=⇔ − yy  

)0   existe >⇔ x  

61010) 66 =⇔=⇔ yy  

)0   existe   >⇔ xx  

2
3

55555 2

3

2

1

=⇔=⇔⋅=⇔ yyy  

11010 12 −=⇔=⇔ − yy  

6666)6(6216
  5 35 131 =⇔=⇔=⇔

−−−− yyy
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r)  =









⇔=

5

1
0

5
1

04,0log

y

y

42
2

⇔−=−⇔−=−⇔ yy
y

Por tanto, 404,0log
5

1
=

 

s) =⇔=
334

1024

1
4

1024

1
log yy

3
5

3
10

2 −=⇔−=⇔ yy
 

Por tanto, 
3

5

1024

1
log

34 −=
 

 

t) 21282log 33
128 ⇔=⇔= y y

Por tanto, 
21
1

2log 3
128 =

 
 

u) 
9

3

9

1

9

3
log

44

9

1 ⇔=






⇔= y
y

Por tanto, 
8
7

9
3

log
4

9

1 =
 

 

v) 
27

3
3

27

3
log

44

3 ⇔=⇔= y y

Por tanto, 
4

5

27

3
log

4

3 −=  

 

w) existe no )16(log2 =− (log xa

 

x) 
11

ln 33 =⇔=⇔= ee
e

ey
e

yy

Por tanto, 3
1

ln 3 −=
e  

 

y) de base la, existe no 81log 3 =−

 

z) 1 ,0  01log ≠>∀= aaa  
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( ) =⇔=






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5
100
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3 10
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1
2
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1
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1 yyy
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1

3
1

7222)2( 3

1
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1
7 =⇔=⇔=⇔=⇔ yyyy
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4

7
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3

3
3 4

7
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2

4

1

2 ⇔−=−⇔=⇔=⇔
−−− yyyy

4

5
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3

3
3 4
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2

3

4

1
 

2

3

4

1

−=⇔=⇔=⇔=⇔
−−
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)0   existe   >⇔ xx  

33 −=⇔− ye  
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2.- Halla el valor de las siguientes expresiones:

a) 
4

1
log243log

5

1
log 163525 +−

5

1
25

5

1
log)(

5525 =⇔=∗ y y

243243log)( 3 ⇔=⇔=∗ y y

4
1

16
4
1

log)( 16 ⇔=⇔=∗ y y

 

b) −− 6log
7

1
log5,0log 21649

6
2

3
6

18
6

18231 −=−=−−+−=

,025,0log)( 66
2 =⇔=∗ y y

7
1

49
7
1

log)( 49 ⇔=⇔=∗ y y

62166log)( 216 ⇔=⇔=∗ y y

64464log)( 4 ⇔=⇔=∗ y y

 

c) =⇔=⋅ 25
5 5)008,025(log yy

55)5(55 102310 =⇔⋅=⇔ − yy

Por tanto, )008,025(log 25
5 =⋅

 
Otra forma (aplicando propiedades)

( ) 5log5log5log

25log)008,025(log

5

23
5

10
5

5
1 Prop.

25
5

=+=

=⋅

−

 

d) =⇔=















⋅ 2

3

2 2
2

125,04
log yy

2

2

)2(2
2

2

1

2

3
32

=⇔















⋅=⇔

−
yy
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Halla el valor de las siguientes expresiones: 

10

501

2

1
5

10

1

2

1
5

10

1
)(

−−−=−−−=






−+−−=
∗

5

1
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5

1
)5(

5
5

1
 

2

5

1
2 ⇔−=⇔=⇔=⇔

−
yyyy

533 5 =⇔= yy

 
24222)2( 2424 −=⇔−=⇔=⇔= −− yyyy

−−+−=−−






−−−=−
∗ 3

1

2

1

6

1
3

3

1

2

1

6

1
64log

)(
4

3
 

2222
2
1

25, 6

1
 6 16 ⇔=⇔=⇔=⇔

−− yyyy

12777)7( 1212 −=⇔−=⇔=⇔=⇔ −− yyyy

3
1

13666)6( 133 =⇔=⇔=⇔=⇔ yyyy

 
344 3 =⇔= yy  

=⇔






⋅=⇔⋅=
2

5225 5
1000

8
)5(5)008,025( yy

4555 4610 =⇔=⇔⋅ − yy  

4=  

Otra forma (aplicando propiedades) 

log45log65log105log5

log
1000

8
log)5(log008,0log25

55
3 Prop.

6
5

10

2

5
52

5
2

5
5

⋅=⋅−⋅=+

=






+=+

−

=⇔




























⋅
=⇔
















⋅=

2

1

2

3

2

2

3

2

2

1000

125
2

2
2

125,04 yy

22

2

2
2

2

22 3

2

1

2

5
 

2

1

2

9
 

2

=⇔=⇔
















=⇔















⋅= −

−−

yyy
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4 

5

28

10

565 −=−=  

10

1−=y
 

2
1

4
2 −=⇔− y  

=− 3  

6
1−=y

 

2
1−

 

⇔






⋅=
2

10

125
1

5  

4145log

125

1
log5log

1log
5

2

5
10

5

=⋅=

=






+

=aa

 

⇔




























⋅
=

2

1

2

3

2

2

8

1
2

 

3−  
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Por tanto, 
2

125,04
log

2

3

2 =















⋅

 
Otra forma (aplicando propiedades)

313

log2log22log

4log
2

125,04
log

2

1

2
2

9
2

2

2
2 Prop.

2

3

2

−=⋅−=

=−








⋅=






⋅=
















⋅

−

 
 

e) =⇔=
⋅

55

2

2 2
25,0

16
log yy

2222 10

17
5

2

17

⇔=⇔=⇔ yy

Por tanto, 
10
17

25,0

16
log 5

2

2 =
⋅

 
Otra forma (aplicando propiedades)

10

17
1

10

17
2log

10

17

2
2
1

)2(
log

25,0

16
log

1log
2

2

1

24

2
5

2

2

=⋅=⋅=



















⋅
=

⋅

=aa
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3−

 

Otra forma (aplicando propiedades) 

2log
2

1
2log

2

5
2log2log

2(2log2log125,0

22
2

1

2
2

5

2

2
2

22                 

2
2

1

8

1

1000

125
125,0

24                  
2

2

3

2

1

3
3

2

−=⋅−⋅−=−






⋅=−




⋅

−

=

====

=

−

⇔
⋅

=⇔
⋅

=⇔
⋅ −

5

2

1
1

8

5
2

1

242

22

2
2

2
2
1

)2(
2

25,0

16 yy

10
17=y  

10
17

 

Otra forma (aplicando propiedades) 

2log

2

2
log

22

2
log 2

17

2

5

1

2

1

8

2

5

1

2

1
1

8

2

5

1






=














=















⋅
=










−−
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2log32log
2

6

2log)2

1log
22

2

1

2
2

3
3

=⋅−=⋅

=−




=

−

aa

⇔=⇔
−

5

2

1
 

8

2

2
2y  

2log
3 Prop.

10

17

2

5

1

==




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3.- Halla el valor de � en cada caso:
En todos los apartados aplicamos la definición de 
 

a) 
1

727log 2
2 ⇔=⇔−= −

x
xx

 

b) 7
2

1
7log 2

1

=⇔=⇔= xxx

 

c) 72log 424
7 =⇔=⇔= xxx

 

d) 4

1

49
1

4
1

49
1

log ⇔=⇔=






 xx

 
 

e) 2
2
1

log 2

1
 

2 ⇔=⇔−=
−

xxx

f) 
8

1

3

1
log

3

1

8

1 =⇔=






⇔= xxx

 

g) 772)7(log 2
7 ⇔=⇔= xxx

 

h) 
1

3
1

2
1

3
1

log 2

1
 

⇔=⇔−=
−

x

xx

 

i) 001,03001,0log 3 =⇔−= −xx

 

j)  ⇔=⇔−=
−

3

1
 

27
3
1

27log xx

196833

1
3

9
9 =⇔=⇔=⇔ − xxx

 

k) 3
3 1

3log
x

exex =⇔=⇔−= −

 

IES Juan García Valdemora                                                      TEMA 2: POTENCIAS, RADICALES Y LOGARITMOS  
Departamento de Matemáticas                                                                                                       

en cada caso: 
n todos los apartados aplicamos la definición de logaritmo y luego desarrollamos

7
1

7
1

717 22 =⇔=⇔=⇔=⇔= xxxx

497)(7 22 =⇔=⇔= xx  

774 2 ±=⇔±= x
rsimplifica

 

8

4

2
444

7

1

7

1
)(

49

1 =⇔=⇔






=⇔=⇔ xxxx

2
2

2

1

2

1

2

1 =⇔=⇔= xx
arracionaliz

 

2

1

8

1
3 =⇔= x  

7
7
72

=⇔= xx  

933
3
11 2

1

2

1
 

=⇔=⇔=⇔= xxx

x

 

10001000
1000

11
001 33

3 ⇔=⇔=⇔=⇔ xx
x

=⇔=⇔=⇔= − 33333

1

3

1
 

)(3
27
1

27
1

xxx

x

19683

1

 

3
33 111

e
x

e
x

e
xe =⇔=⇔=⇔=  
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7
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l) 03015625,0log 3 =⇔−= −xx

 
 
4.- Sabiendo que  301,02log =  y  

a) 2log)32log(12log 2

Prop.1

2 +=⋅=

 

b) 
Prop.210000

2
log0002,0log =







=

34301,014301,0 −=−=⋅−=
 

c) 6log
5

1
6log6log

Prop.3

5

1
5 ===

 

d) =⋅= log()100027log(27000log

,43431,113477,03 =+=⋅+⋅
 

e) 
Prop.2

6log32log
6

32
log −=

3log2log2log
2

5

1
2

5
     

==−−=
=−

↑

 

f) 
simplifica10000

125
log0125,0log =







=

)10log2(log
Prop.3       

paréntesisQuitar 

3 =+−=

 

g) 55 log
100
48

log48,0log 



==

04,00954,02408,0

10log3log2log
Prop.

5

2

5

1

5

4

−=−+=

=−+=

 

h) 4

2 Prop.4
6,0log1log

6,0

1
log −=
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64

11

1000000

156251
015625,0 3

33 ⇔=⇔=⇔ x
xx

477,03log =   calcula:

477,0)301,0(23log2log23log
Prop.3

+⋅=+=+

Prop.3

4

Prop.2
42log10log2log10000log2log −=−=−

699,3  

,0301,0(
5

1
)3log2(log

5

1
)32log(

5

1
Prop.1

+=+=⋅

+=+=⋅ log33log310log3log)103log(
Prop.3

33

Prop.1

33

431,  

2

5

Prop.1

5 log2(log2log)32log(2log +−=⋅−=

0255,0477,0301,0
2

3
3log2log

2

3

2

3

−=−⋅=−
 

Prop.2rsimplifica
)108log(080log1log

80

1
log =⋅−=−=







=

903,11301,0310log2log3
y  paréntesis

−=−⋅−=−−=  

5

1

5

4

2 Prop.
5

2

5

1

5

4

5

1

2

4
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y utilizando el cambio de base calcula: 
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